Algebra-Aufgaben: Teiler & Vielfache 1
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1. Bestimme mit Begriindung, warum welche der folgenden Zahlen durch 2]
f;bund / oder@'%eiiba:r sind:
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2. Bestime mil Begriindung, warum welche der folgenden Zahlen durch 3 y
7 .
und/ oder@teilbar sind:
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4. Bestimme

(a) die kleinste 6-stellige Zahl, die durch 3 teilbar ist. 7 LC o0 2
(b) die grosste 4-stellige Zahl, die durch 9 teilbar ist. Frr

5. In der Theorie haben wir den folgenden Satz kennengelernt:

/ /
@ QY o/ A LYy Wenn a ein Teiler der beiden Zahlen x und y ist, denn ist a
=1 il p auch ein Teiler der Summe von a und b.
i (a) Stelle den obigen Satz in der mathematisch beschreibenden Form dar.
o

— —  (b) Uberlege Dir dir folgenden Fragen:
pges A @E Py 13 S e ; -
x i. Gilt dieser Satz auch fiir die Summe mehrere teibarere Zahlen 7 4

a7 a 4 ii. Formuliere die Umkehrung dieses Satzes und iiberlege, ob auch
die Umkehrung gilt.

iii. Formuliere einen analogen Satz fiir den Fall
A. einer Differenz,
B. eines Produktes,
C. eines Quotienten™
zweier durch a teilbarer Zahlen und iiberlege dessen Giiltigkeit.
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6. Eine natiirliche Zahl n heisst vollkommen :& n lisst sich als Summe
ihrer echten Teiler darstellen.

Bsp.: 6 hat die echten Teiler 1,2 und 3
und weiter gilt: 6 = 14+2+3 . = 6 ist eine
vollkommene Zahl

(a) Untersuche die Zahlen 496 und 8128 auf ihre Vollkommenheit.

(b) In der folgenden Menge {z € N |24 < z < 30} existiert eine weitere
vollkommene Zahl.
Finde sie !

(Bis heute sind nur 23 vollkommene Zahlen bekannt. Sie sind alle gerade und es
wird vermutet, dass es keine unerade vollkommenen Zahlen gibt.)

7. Formuliere die folgenden Aussagen in der mathematischen Schreibweise
und beweise sie:

(a) Wenn eine Zahl durch 9 teilbar ist, dann ist die Zahl auch durch 8
teilbar.

(b) Wenn eine Zahl durch 6 teilbar ist, dann ist die Zahl auch durch $
teilbar.

{(c) Wenn eine Zahl durch 3 teilbar ist, dann ist die Zahl auch durch 6
teilbar.

,,4) f/x = ?A
) th = N

2k = Bk

A?g’f///{ ¢

. A 7
ﬁ/ﬂ}/‘(yﬂ ¢) 57 f"c"/ffw.

' N JeeH o x=Se
/‘@/,}(&4”3’ 2 f/{ £=> V]Cﬁ (‘/’i/
IR =y \f'd?lé
= B [ Fe)
ot xoe P/Pe) o % .
j) //;( c=> Jo¢ e o e A5
= ;_“:_{
= 2/2e)
by =S lle) f%f(’ﬂ J/x b
2/5 v
s/ AR o, P
3 /52:14-%‘ /’/ 7L ¢ &SP
250 / ['4 5"’/,,(’ / :



